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3.

Il dodecagono regolare, a nostro parere poligono molto “utile” in didattica, possiede diagonali
di cinque possibili lunghezze. Diciamo diagonali lunghe di un dodecagono regolare quelle che lo
dividono in un esagono ed in un ottagono. SiaD=ABCDEFGHILMN un dodecagono regolare.
Tracciamo tutte le sue diagonali lunghe: vediamo apparire un altro dodecagono, D1=A1B1C1D1

E1F1G1H1I1L1M1N1, il dodecagono generato dalle diagonali lunghe di D. Se, poi, tracciamo
tutte le diagonali lunghe di D1 vediamo apparire (si veda [1]) ancora un altro dodecagono,
D2=A2B2C2D2E2 F2G2H2I2L2M2N2 il dodecagono generato dalle diagonali lunghe di D1.
Possiamo dimostrare che:
- due diagonali lunghe di D sono uguali (potremmo procedere usando i criteri di uguaglianza dei

triangoli o, più rapidamente, considererando rotazioni intorno al centro del cerchio circoscritto
al dodecagono);
- un lato di D è parallelo al corrispondente lato di D1 (è molto facile, per esempio provare che

i lati BC e NE di D e D1 rispettivamente sono entrambi perpendicolari a MN e dunque tra
loro paralleli; le altre relazioni di parallelismo si dimostrano analogamente);
- una diagonale lunga di D è pari a quattro lati di D meno un lato di D1 (infatti NE =

4BC −B1C1; le altre uguaglianze si dimostrano analogamente);
- il dodecagono D1 è regolare (è una facile conseguenza di quanto già dimostrato).
- una diagonale lunga di D1 è uguale ad un lato di D (basta tener conto del fatto che BN1E1C

è un rettangolo).
Da quanto precede segue facilmente la seguente uguaglianza BC = N1E1 = 4B1C1 −B2C2.
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= [0; 1, 2, 1, 2, ...]

Da x =
√
3− 1 e da x = [0; 1, 2, 1, 2, ...] segue

√
3 = [1; 1, 2, 1, 2, ...].

Ringraziamenti. Ringrazio J. Justin per le utilissime conversazioni ed il Dipartimento di
Matematica U. Dini per la generosa ospitalità che mi concede.
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